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ПЕДАГОГІЧНИХ ПРАЦІВНИКІВ

Другий етап Всеукраїнської олімпіади юних математиків 2012-2013 н. р.

Завдання

10 клас

1. Доведіть, що число 
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62555995

-

 ділиться на 
[image: image2.wmf]65

.
2. Числа [image: image4.png]
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 задовольняють рівність[image: image8.png]a?b?

at—2b*




Знайдіть усі можливі значення виразу [image: image10.png]a®-b?

a?+b?





3. Шкільний Клуб Любителів Яблук складається із 
[image: image11.wmf]58

 учнів. На чергове засідання кожний хлопчик приніс 
[image: image12.wmf]15

 яблук і роздав їх дівчаткам, а кожна дівчинка принесла 
[image: image13.wmf]14

 яблук і роздала їх хлопчикам. З’ясувалося, що усі хлопчики, які є членами клубу, одержали порівну яблук і усі дівчатка, які є членами клубу, – також (можливо й іншу кількість). Скільки серед членів шкільного клубу хлопчиків і скільки дівчаток? Наведіть усі можливі відповіді і доведіть, що інших немає.

4. Дотична в точці [image: image15.png]


 до описаного кола навколо трикутника[image: image17.png]ABC



 перетинає продовження сторони [image: image19.png]BC



 за точку [image: image21.png]


 в точці [image: image23.png]


. Нехай [image: image25.png]


-середина сторони [image: image27.png]AC,



 точка [image: image29.png]


 лежить на стороні [image: image31.png]AB



 так, що [image: image33.png]£AKM = £CKL.



Доведіть, що [image: image35.png]MA = MB.




5. Футбольний турнір проходить в одне коло. За перемогу давалося 
[image: image36.wmf]3

 очки, за нічию – 
[image: image37.wmf]1

 очко, за поразку – 
[image: image38.wmf]0

 очок. Чи могло статися так, що команда, яка зайняла на турнірі перше місце, при старій системі підрахунку очок (перемога – 
[image: image39.wmf]2

 очки, нічия – 
[image: image40.wmf]1

 очко, поразка – 
[image: image41.wmf]0

 очок) була б останньою? Відповідь обґрунтуйте.

На виконання роботи виділяється 4 години.

Використання записників і калькулятора не дозволяється.

17 листопада 2012 року.
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